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 زقٍ اهتٌسّٙ         زقٍ اهصفخٞ    
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 : في الشكل المقابل 1مجال
h ب   ، َ ٝٗتس في اهدائس(  = )25  
(  َh جـ = )40 

 ب  hبسّٓ اْ دـ ًِتصف 

     َ َ =h  =   ( َh   = )(  = )25 :   البرهان
 (  جـ مh ّخازدٞ ع )z  َh  (  جـ مh = )25  +25  =50  
   ب hدـ ًِتصف        ب   hدـ 180 – (40 + 50) =90        ( = hَ دـ )h دـ َ  zفي 

 : في الشكل المقابل 2 مجال
 h  ، بh ٗتساْ ًتطاٗٙاْ في اهط٘ي في اهدائسٝ َ   دـ 
 70ب( = hدـ)  دـ hص ًِتصف ،   ب hع ًِتصف  

 = ص ٓـ   ع  ، اثبت ان :َ ٓـ (  )احسب :

   دـ   hَ ص  دـ hص ًِتصف      ،ب   hَ ع     ب hع ًِتصف   البرهان
  = ٛ360مجٌ٘ع قٚاضات اهصٗاٙا اهداخوٞ هوػلى اهسباع  
  ( = )110( =  90+  90+  70)– 360ع َ ص    (  = ) 110َ ٓـ  اٗلا 
 h  = بh   دـ    ،   ع = َ ص َ  َ  = ٓـ َ =      ٗباهطسح  ع   ص ٓـ = 

 : في الشكل المقابل 3مجال
h ب ب دـ ،   = ضٍ  5ٗتساْ في اهدائسٝ َ اهتي ط٘ي ُصف قطسٓا 
  َ  h ب  ٙقطعh ب  في ء ٗٙقطع اهدائسٝ َ في ٓـ (h ب دـ = )56 

 (ع َ)ٓـ ،  ط٘ي اوجد:  ضٍ ،   =8ب    ،hع ًِتصف ب دـ

  ب دـ  َ ع   ع ًِتصف ب دـ  :البرهان
      (  ع َ= ) 124 =  ( 56  +  90 + 90 ) - 360         المطو٘ب اٗلا 

 ضٍ     =8  ÷2  =4ب     hب hًِتصف     ب   َ  hضٍ    h  =   =5َ اهعٌى ُسضٍ  

z h  َ    َفي   h ب      َ =( 5)2 - (4)2  = 25 - 16  =9   =3  ٍض 
    ٓـ = َ ٓـ-   َ =5 – 3  =2  ٍض 

 

h ب 

 م

ج

ـ

25 

40 

 هـ

h ب 

 م

ج

ـ

56 

 

 س

ج

 ب
h س 

 

 هـ



 الثانيالترم                                          ثالثة اعدادي                                                            ههدسة                                                                                                 

 7الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل      تقريبا في كل امتحان25مجال 
 h : ٕٚب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسٝ َ ف 
( = )ب( ع ًِتصف ، )دـh ب ص َ ، hدـ  

 اثبت اْ : َ ع = َ ص 
 دـ  hب =   hدـ(   )ب ( = )ب دـ    hاهبرٓاْ: في 

  ع ًِتصفh    ب ع َ  h ب     ص َ  h دـ     ،h  = بh    دـ ع = َ ص َ 
 : في الشكل المقابل 27مجال 

 h ب  ،h دـ  ٗتساْ ًتطاٗٙاْ في اهط٘ي في اهدائسٝ َ ، ع ًِتصفh ب   
 دـ ٗٙقطع اهدائسٝ في ٓـ  hَ ص  َ ع ٙقطع اهدائسٝ في ،  

 ع ص دـ( )ص ع ب( = )= ص ٓـ  ،  اثبت اْ : ع 

 َ ع = َ ص  دـ    hب =       hدـ   hَ ع  ب    hع ًِتصف   البرهان
  َ  = ٓـ َ =      ٗباهطسح  ع  ص ٓـ             المطو٘ب اٗلا = 
 َ ص ع( )َ ع ص ( = )َ ع = َ ص    ع َ ص في 
 (=)ع ب َ(   ٗبالجٌع )ص دـ َ (= )ص ع ب()ع ص دـ 

 : في الشكل المقابل 18مجال  
 h ب ، h دـ   120ٗتساْ في اهدائسٝ يحصساْ شاٗٙٞ قٚاضٔا  
   ٓـ ًِتصفات ،h ب  ،h دـ   ٍعوٛ اهترتٚب ، زضَ َ ٓـ ، فقطعا 

 ع ص َ ًتطاٜٗ الاضلاع  zاهدائسٝ في ع ، ص عوٛ اهترتٚب اثبت اْ : 

     َب hًِتصف   : البرهان  h ب   ( h م = )90 
  ٓـ  ًِتصفh دـ     ٓـ َ  h دـ      ( hهـ م = )90 
  (   م هـ= )360 -  (120  +90  +90  = )60    
 ( = )س م ص(  م هـ= )60    باهتقابى باهسأع     
    ع َ  =ص َ  =   ،(ع َ ص= )60    z  ع ص َ ًتطاٜٗ الاضلاع 

ج  ب

h 

 م

 ص
 س

ج  ب

h 

 م

 س ص

h 

 م

 ص

 
 ب

 جــ

 س

120 

 هـ



 الثانيالترم                                          ثالثة اعدادي                                                            ههدسة                                                                                                 

 4الصفحة    10117670786 حسام سبع

   : في الشكل المقابل 4مجال 

h  ب ٓـ ،  ، ٝٗتساْ ًتطاٗٙاْ في اهط٘ي في اهدائسh     ب ٓـ  ={دـ}   

 = دـ ٓـ   : دـ  اثبت ان

 (    $ٓـ )باضافٞ (  ٗ $)ب ٓـ    ( h $ =)، ب ٓـ h  :  البرهان

 (h ٓـ$= )ب($   ) ( = )ب(h ) 

   h ،   دـ = ب دـ h  ب ٓـ ،      ٗباهطسح  دـ   دـ ٓـ = 
 : في الشكل المقابل 5مجال 

h ب  دـ  ،   ، ٝٗتساْ ًتطاٗٙاْ في اهط٘ي في اهدائسh ب    دـ  ={ٓـ}   

 دـ ٓـ  ًتطاٜٗ اهطاقين     h:  اثبت ان

،  دـ  ب  h:  البرهان    (h ب$ =)دـ($ بطسح ٗ  )ب($  ) 
 (h $= )دـ ب($ ) ( = )دـ(h  )  h   دـ ٓـ ًتطاٜٗ اهطاقين 

 : في الشكل المقابل 6مجال 
h ب  قطس في اهدائسٝ َ ، دـJ  ، َ ٝهودائس(دـh = )30ب 
  ًِتصفh دـ  ،  $  ب   h  دـ={ٓـ}           

 دـ  ب  h:  اثبت ان  (h $ )دـ( ب) اوجد : 
 30دـ( = ب) $ دـ( محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في ب دـhب=) دـ(ب):  البرهان

 (دـh = )30ب  60=  2×  30( = $) ب دـ   
 h ب  َ ٝقطس في اهدائس  (hب$ = )180    (hدـ$ = )120=  60 – 180 
   ًِتصفh دـ $ (h $ = )120 ÷2  =60 
 (h دـ = )  =(h $ = )30  
  (h دـ = )(ب = )30دـ    ٌٗٓا في ٗضع تبادي h  ب  دـ 
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 : في الشكل المقابل 7مجال 

h ب  =hدـ   ٓـ ،J ب دـ$ 

 ٓـ دـ(h)ٓـ ب(h = ):   اثبت ان

 ٓـ دـ(h)ٓـ ب (h = )(  $دـ h)(= $ب h)   دـ  =hب  h:  البرهان

 : في الشكل المقابل 8مجال
h ب  ،h دـ   ،  َ ٝٗتساْ في اهدائس ( بh جـ = )45 
  ٓـ ًِتصفات ،h ب  ،h دـ   عوٛ اهترتٚب 

 ٗ َ ًتطاٜٗ اهطاقين  اثبت اْ : المجوح  

 90( =h م هـ)ٗبالمجى     90( =م ب )    ب     َ   hب hًِتصف   : البرهان
        45(  = 45+  90)  - 180( = ٗ ٓـ  h)ٗ ٓـ    z hفي  

 ٗ َ ًتطاٜٗ اهطاقين z     َ ٗ(  = ) َ ٗ  180 - (90  +45=  )  45           z في 
 : في الشكل المقابل 9مجال 

 h  ،  بh  ،  َ ٝدـ قطعتاْ مماضتاْ هودائسh   ب  جـ 

(  َ ب =)130  

 دـ h ِٙصف شاٗٙٞ  دـ ب:   اثبت ان 
 (h):  اٗدد            

 ( ب دـ = ) ( محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ب  )َY 
 ( ب دـ = )  ×130  =65         (1 ) 
 h   ب  جـ     ( hب  = )دـ( ب دـ = )65  باهتبادي 
 h  ،  بh    َ ٝدـ قطعتاْ مماضتاْ هودائس  h  = بh    دـ 
 ( h  = )دـ ب( h  = )65ب دـ       (2     ) 

( ًّ1(،)2    ) ( h  = )دـ ب( ب دـ  ) ِٙصف شاٗٙٞ  دـ ب  hدـ    اولا 

  ( h = )180 – (2  ×65  = )50         المطو٘ب ثاُٚا 
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 :في الشكل المقابل : 11مجال 
 مماضين هودائسٝ ًّ ُقطٞ ٓـ  Rٓـ ب ،   h R ٓـ
( h  = ) 70ٓـ ب    ،( h=)125دـ  

 دـ ،hب  =  h    ٓـ ب دـ( ب   ِٙصف )  hاثبت اْ  
 hـ مماع هودائسٝ المازٝ باهِقط  دhٓ ، ـ ، ب   ٓـH ب دـ   ب دـ(Y) 

  ٓـ h R  ،ٓـ بR    ٝمماضين هودائس ٓـhS ٓـ ب =S   ( ٓـh=)ب (ٓـ بh=) 081 - 01 
 2  =55 

  اهػلىh ب دـ    ٜزباعٛ دائس ( hب دـ  = )55=  125 – 180     
  (ٓـ بh = )( hدـ ب = )55       h ( ب   ِٙصف        )المطلوب اولآـ ب دـ  
 ( hدـ ب )=  ٞٚالمحٚط(ٓـ بh )  ٞٚ55= المٌاض    h  =بh     المطلوب ثاىيادـ 
 ( ب hدـ = )70( = 55+  55)  – 180  
 ( ب hدـ = )( )70=ٓـ     h: دـ مماع هودائسٝ المازٝ باهِقطh     ثالجا ، ب ، ٓـ 
 ( ٓـ hب = )(h  )55=ب دـ     ٌٗٓا في ٗضع تبادي  ٓـH   ب دـ 

 :في الشكل المقابل : 11مجال 
 مماضين هودائسٝ ًّ ُقطٞ ع  Rع ع ،   Rع ص

( = )40ع    ،( =)110  
 (Y)ع ص( = Yٓـ)ع  اثبت ان :

  ع صR ،ع عR   ٝمماضين هودائس  ع صS ع ع =S   (=)01 - 081 ع ع ص 
 2  =70 

 (=  ٞٚالمحٚط )ع ٓـ ص(  ٞٚالمٌاض )ع ع ص ( = )70ع ٓـ ص    (1) 

  اهػلى ص ع  ٜٓـ زباعٛ دائس ( +  )ع ص ٓـ(  = )180     

 ( = )70=  110 – 180ع ص ٓـ        (2) 
( ًّ1(،)2  ) (=)ع ٓـ ص(  )ع ص ٓـ   ع ٓـ = ع ص  ع(ٓـY = )ع ص(Y) 
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 :في الشكل المقابل : 12مجال 
  hمماع ًػترن لهٌا عِد  Wع h ،hدائستاْ ًتٌاضتاْ في  

h بW، h  W،ٙقطعاْ اهدائسٝ اهصغسٜ في ب ٗٙقطعاْ اهدائسٝ اهلبرٜ في دـ،ٓـ 

  Sٓـ دـS : ب اثبت ان  

 (1ب( المحٚطٚٞ             ) h)ب( المٌاضٚٞ =  hع )  :    في اهدائسٝ اهصغسٜ
 (2ٓـ دـ( المحٚطٚٞ             ) h)دـ( المٌاضٚٞ =  hع )  في اهدائسٝ اهلبرٜ  :  

( ًّ1( ، )2  ) ( h = )ب( h  ٌٗٓا في ٗضع تِاظس  )ٓـ دـ بS ٓـ دـS 

 :في الشكل المقابل : 13مجال 
h ب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسٝ ، بW   مماع هودائسٝ عِد ب 

 Sب  S صSبحٚح   ع   SدـSب  `، ص   hS ب `ع  
 ع ص دـ  زباعٛ دائسٜ   h :اهػلى  اثبت ان  

  ( h  ب = ٞٚالمٌاض )( (                ٞٚالمحٚط )1دـ) 
  عSصS   بS  ، عSبS     قاطع لهما (= )ص ع ب(ع ب(  باهتبادي )2) 

 ع ص دـ  زباعٛ دائسٜ hاهػلى  ص ع ب(الخازدٞ     )دـ ( = )(  2(،)1من )
   Sب h `، ع   hمماع هودائسٝ عِد h Wب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسٝ  h:   14مجال 
 ، ع، صhمماع هودائسٝ المازٝ  باهِقط  h  W: اثبت ان،  SدـSب  S صSحٚح ع ،  Sدـ h `ص 
 h W مماع هودائسٝ عِدh    ( h= ٞٚالمٌاض )دـ(ٞٚالمحٚط )ب 
  عSصS   بSدـS    ،h بS  قاطع لهٌا 
  ( h= )ع ص(باهتِاظس  )ب  

 ( hجـ = )( h ،  )ع ص 
  h  W  مماع هودائسٝ المازٝ  باهِقطhع، ص ، 
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 8الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 15مجال 

h  =  ٝب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسٓـ  ب دـ 

 ٓـ(h ب  )دـ(h = ):   اثبت ان

 دـ(h ٓـ  )ب (h = )(  $دـ ٓـ)(= $ب )  ب دـ  ٓـ :  البرهان

 ) و هو المطلوب(ٓـ(  h ب  )دـ  (h = )دـ( هوطسفين  h ٓـ  )ٗباضافٞ   

 : في الشكل المقابل 16مجال 

h ب    دـ   ={ٓـ}   ، ٓـh  ٓـ = 

 : ٓـ ب = ٓـ دـ اثبت ان

    $         دـ $ = hب     (h = )(        ) = ٓـ  hٓـ   : البرهان

      ( = )ب(     )دـ ٓـ ب = ٓـ دـ  

 : في الشكل المقابل 17 مجال
دـ  | ب h َ دائسٝ     ع ًِتصفh ب  

، دـ  ب hفقطع    زضٍ ع َ    في ص 
 ص ًِتصف دـ  اثبت ان :

   90( =س صh)    ب   hعَ     ب hًِتصف  ع  : البرهان
 h ب |  دـ      ع ص قاطع لهٌا ، ( ع ص= ) (hع ص= )90 باهتبادي  
    ص َ  دـ         دـ ًِتصفص  ٕالمطو٘ب اثبات ٘ٓ ٗ 
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 9الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 19 مجال 
 ٗتس في اهدائسٝ اهلبرٜ    ب hَ  ،  دائستاْ ًتخدتا المسكص  
 ب   hَ ٓـ ،    ٗٙقطع اهدائسٝ اهصغسٜ في  دـ ، 
 دـ = ب  hاثبت اْ :  

 (1ٓـ = ٓـ ب      )        hب hٓـ  ًِتصف     ب   hٓـَ    في اهدائسٝ اهلبرٜ : البرهان
       (2)ٓـ = ٓـ  جـ       ٓـ  ًِتصف دـ ء     حـ   َ ٓـ   في اهدائسٝ اهصغسٜ           

 دـ = ب     h( ٗباهطسح   2( ، )1ًّ )
 : في الشكل المقابل 21 مجال

 ضٍ  8ضٍ ، ع ص =  12ضٍ ، ع ص =  5َ دائسٝ ط٘ي ُصف قطسٓا  
 {ع}اهدائسٝ َ =  َ ص 

 مماع هودائسٝ َ عِد ع اثبت اْ ع ص

 ضٍ     13َ ص =  ضٍ  ،   5: َ ع = َ ع = ُق =  البرهان
)169=   25+   144=  2(ع+ )َ 2(ع )ص      ،    169=  2(13)=2)َ ص    
 )2 )َ ع(+2= )ص ع(2)َ ص

 (=) 90َ ع ص    ع ص مماع هودائسٝ َ عِد ع 
 

 : في الشكل المقابل 21 مجال
 h  ب مماع هودائسٝ َ عِدh  َ ،h  =8  ٍض 
(h )َ 30=  ب h دـ  ب َ   

 01003671786ًطتر حطاَ ضبع  دـ   h،  ب hاٗدد : ط٘ي 
 90ب ( َ h  = )     َ ب    دـ h     hب مماع هودائسٝ َ عِد   h:  البرهان

   (h  = )َ 30ب      = 2َ ب  َh  =16 ٍض 
   h  = ضٍ   82= 192=  64 - 256=  2(8 ) - 2(16 )ب 

َ دـ =   30     ب َ (h =)دـ ب قائٍ اهصاٗٙٞ في دـ    hفي 
 1
 2  h  = ضٍ  2 4ب 

h ب 
 هـ جــ 
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 01الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 22 مجال 
 h  ب ٗتس في اهدائسٝ اهلبرٜ يمظ اهدائسٝ اهصغسٜ في دـ 
 h  = ضٍ  5ضٍ ٗط٘ي ُصف قطس اهدائسٝ اهدائسٝ اهلبرٜ =  8ب 
 ف قطس اهدائسٝ اهصغسٜ صاٗدد ط٘ي ُ 

       ب   hَ دـ    مماع هودائسٝ عِد دـ  ب   hاهصغسٜ : في اهدائسٝ البرهان
 ضٍ        =4دـ         hب hـ  ًِتصف د       ب   hَ دـ    اهلبرٜفي اهدائسٝ      
 ضٍ 3=   9=  16  - 25=  2(دـ h ) - 2(َ h )دـ َ قائٍ اهصاٗٙٞ في دـ   َ دـ =   hفي 

 : في الشكل المقابل 23مجال
 ب  h، ب   ، دـ   hَ  ، ْ دائستاْ ًتقاطعتاْ في  
   ، ْ ٝهودائس( ْ َ= ) 125 ،(ب دـ = )55 

 مماع هودائسٝ ْ عِد   اثبت اْ : دـ 

 ْ َ ،  ّٙخط ًسكص h اه٘تس المػترن هودائستين    بh  ب     ْ َ      (h  = )ْ 90ٓـ 

  360اهصٗاٙا اهداخوٞ هوػلى اهسباعٛ =قٚاضات    (دـْ=)360 -(55 +125+90=)90  
  ْ    دـ       دـ   مماع هودائسٝ ْ عِد 

 
 : في الشكل المقابل 24مجال

 ضh  =10ٍ َ، ، ب  hًتقاطعتاْ في ًتطابقتاْ ٗ َ  ، ْ دائستاْ  
h  = ضٍ  12ب 

 َ ْ : اوجد بالبرهان طول 

  ،  ّٙخط ًسكص ْ َh    ب اه٘تس المػترن هودائستينh  ب          ْ َ  دـ ًِتصفh ب 
 h  = دـ  h  = ضٍ   6ب  = دـ َ( h َ)2 - ( h دـ)ضٍ 8=  64 =  36 -100 =  2 

     ضٍ  16=  8×  2َ دـ =    ْ َ       = ْ َ2دـ   h  ْ َ     h  = َh  = ْ  ،hفي 
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 00الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 26 مجال
 ضٍ عوٛ اهترتٚب   6ضٍ ،  10َ  ، ْ دائستاْ ط٘لا ُصفٛ قطسٌٙٔا  

 hمماع ًػترن لهٌا عِد  ب h  ،hًٗتٌاضتاْ ًّ اهداخى في 
 ب h: اٗدد ط٘ي : 2ضٍ  24ب َ ْ =  فإذا كاُت ًطاحٞ 

 ضٍ     = ْ َ10  - 6  =4اهدائستاْ ًتٌاضتاْ ًّ اهداخى   اهبرٓاْ : 
  ْ َ h      ب  َ  = ْ َ ب  × ْ َ ×h         ب 24  =  ×4  ×h  ب 

     24 =2h         ب h   = ضٍ  12ب 
 

 : في الشكل المقابل 28 مجال
 {دـ}=  B   ْ َب h،  {، ب h}اهدائسٝ ْ =  Bاهدائسٝ َ 

  J  َْ   ،ع َ   h    ص َ  ،  ب       
 ص َ ع  = َ اثبت اْ : 

  ب hمح٘ز تماثى    ْ َ {، ب h}اهدائسٝ ْ =  Bاهدائسٝ َ   البرهان
 =  ب       h ب hدـ مح٘ز تماثى    : ب   hفي 
 ع َ  h   ص َ  ،   ب         ٕع  = َ ص          ...  ٗ ٓ٘ المطو٘ب اثبات َ 

 : في الشكل المقابل 29مجال 
جـ ،ٓـ ًِتصف  {، ب h}اهدائسٝ ْ =  Bاهدائسٝ َ    

      صع   َ ٓـ = َ ي  ، ْ ي = ْ ع  ، ْ ع 
 = ع ص اثبت اْ : دـ 

     جـ   َ ٓـ  ٓـ ًِتصف دـ  اهدائسٝ َ في  البرهان

h ب  ْ َ ، اه٘تس المػترن     ّٙخط المسكص ْ َ  h ب         ٓـ = َ ي َ h  ب = دـ (1  ) 
 (2ب = ع ص      )  h،   ْ ي = ْ ع       ص= ع  ،  ْ ع ب  ْ َ   hاهدائسٝ ْ  في 

 = ع صدـ  ( 2( ، )1من)
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 02الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 31 مجال
 ، زضٍ َ ْ   دـ h  ًِتصف ع ،  {، ب h}اهدائسٝ ْ =  Bاهدائسٝ َ 

 اثبت ان  100(= بhدـ )،ب hدـ =h، ٗاهدائسٝ َ في ٓـ في  بhٙقطع 
  ع ص   = ٓـ   اهػلىh  َ ع ٜزباعٛ دائس  ( َ ع) 

 ب     َ   hخط المسكصّٙ  ، َ ْٗتس المػترن هودائستين  َ ، ْ   ب  h البرهان
  ًِتصفع  h  دـ       ع َ  h دـ    h = دـh  ب 
    َ = ع َ       ،  = ص = َ ٓـ َ         ٗباهطسح  =  ع ص       المطلوب اولا   ٓـ 
   ع َ  h دـ     ،  ص َ  h ب      ( h)َ ع  +( h  = )َ90  +90  =180  
  اهػلىh  َ ع         ٜالمطلوب ثاىيا زباعٛ دائس 
 ( َ ع = )360 –  (90  +90  +100  = )80 

 : في الشكل المقابل 31 مجال
 h ب  ،h دـ َ ، َ ٝع ٗتساْ في اهدائس h ب  ٗ ٗٙقطع اهدائسٝ في 
 ٗٙقطع اهدائسٝ في ٓـ  ، ٗ ع = ٓـ ص  دـ  َ ص  

  ٗ= دـ ٓـ     ،   h دـ= ب  hاثبت اْ : 
 َ ع = َ ص  ، ٗ ع = ٓـ ص  ٗباهطسح     َ ٗ = َ ٓـ =   البرهان

  ع َ h ب   ص َ ،  دـ     h  ب = دـ    ) المطو٘ب اٗلا ( 
 ع َ h ب   ع ًِتصف ،h ب     h  = ع h ب   
  ص َ  دـ     ص ًِتصف دـ ،   ص =  دـ  دـ    h  ب = دـ    h ع = دـ ص 

 h ع ٗ، دـ ص ٓـ فٌٚٔا  { h  ، ع = دـ ص ، ع ٗ= ص ٓـ(h)ٗ ع =()دـ ص ٓـ 
  h  ٗ ع   ِٗٙتج اْ :     دـ ص ٓـh المطو٘ب ثاُٚا ( ٗ= دـ ٓـ ( 
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 07الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 32 مجال
 ب دـ hزضٍ المجوح ضٍ  2ضٍ ،  4دائستاْ ًتخدتا المسكص ، ط٘لا ُصفٛ قطسٌٙٔا  

 بحٚح تقع زؤٗضٕ عوٛ اهدائسٝ اهلبرٜ ٗتمظ اضلاعٕ اهدائسٝ اهصغسٜ
 ٗاٗدد ًطاحتٕ ب دـ ًتطاٜٗ الاضلاعhفي ع ، ص ، ع  ، اثبت اْ :  

     َ ،h، َ ع ، َ ع ُسضٍ َ ص :العنل

   دـ   h، َ ع   ب دـ  َ صٗبالمجى   ب   hَ ع  مماع هودائسٝ عِد ع   ب   h:  البرهان
= ع = َ ص = َ ع َ   ٜهودائسٝ اهصغس h = ب = ب دـh  دـ hب دـ ًتطاٜٗ الاضلاع 
  اهدائسٝ اهلبرٜ َ ٓٛ اهدائسٝ الخازدٞ هوٌجوحh  ب دـ  ُقطٞ تلاقٛ ازتفاعات المجوح َhب دـ 

 h  ص ازتفاع هوٌجوحh  ب دـ ، فيh  = ب ص اهقائٍ اهصاٗٙٞ في ص دا ب
 h ص
 h 60، ق ) ص (     ب 

 60دا  = 6

 h ب   
 3 
 2  = 6

 h ب     h  = 6×  2  ب

  3  =4  3     = 3  4ب دـ 

  َh = ب دـ  × ب دـ ×h  =  ص  ×4  3  ×6    =12 3  ٍ2ض 

 : في الشكل المقابل 33 مجال
 ب ٗتس في اهدائسٝ اهلبرٜ ، ٙقطع اهدائسٝ اهصغسٜ في دـ ، hدائستاْ ًتخدتا المسكص ،  

 ،h دـ ٗتس  في اهدائسٝ اهلبرٜ ، ٙقطع اهدائسٝ اهصغسٜ في ع ، ص 
    = ع ص دـ  اثبت ان :ع ب(h  )ب ع(h  = )فإذا كاْ : 

   ع    hٓـ، َ   ب   hَٗ    : ُسضٍالعنل

 ع  hب =   hع ب(h    )ب ع (h  = )  عب hفي  : البرهان

 ٗ َ  h ب  ٓـ َ  ،  h  ع    ٗ َ  ٓـ َ  = 

 = ع ص دـ       =  َ ٓـ    ٗ َ  ،ع    h،  َ ٓـ  ب  ٗ َ  hفي اهدائسٝ اهصغسٜ   
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 04الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 34 مجال
   دـع  h ٗتساْ في اهدائسٝ َ ، َ   صدـ   صع  
  َ    بص   ٗٙقطع 

     h   َ =اثبت اْ : َ 

 صب =  دـع  (     $ب ص) ( =$ع دـ  )          صدـ   صع   البرهان
  َh   عدـ   َ ،    بص      َh   َ =    

 : في الشكل المقابل 35 مجال
 ٗتساْ في اهدائسٝ حٚح: ، ٓـ ٗ ب hمماع هودائٞ عِد دـ  ،   َ دائسٝ دـ  
 h ب  ٗ ٓـ   دـ    

     دـ ٗ=  دـ ٓـ اثبت اْ : 

 دـ ٓـ  = دـ ٗ    ٗٓ٘ المطو٘ب اثباتٕ (  $دـ ٗ) ( =$دـ ٓـ )         دـ    ٓـ ٗ   البرهان

 : في الشكل المقابل 36 مجال
 80(= $دـh )،ضٍ  15َ دائسٝ ط٘ي ُصف قطسٓا =  
h  ب  دـ ،   ٗتساْ ًت٘اشٙاْ في اهدائسٝ ،ط٘يhط٘ي  $دـ =hب$ 

 (      $دـ (    ،        ط٘ي )$دـ )،    ب(  َh        ) اٗدد: 
 80َ ب80    ( h  =  )=   ($دـh)=($بh)   $بh= ط٘ي  $دـhط٘ي    البرهان

ب   (  َh  = )= َ ب =    َhَ ب    hفي 
 180- 80

 2  =50      ) المطو٘ب اٗلا ( 

 h  ب   دـ     (hدـ$) = (ب $)=80  
 (دـ $)+(hدـ$)+(hب$)+(ب$=)360    (دـ $)=360- (80+80+80= )120 

   دـ( ط٘ي$ =)
 120

  360
 ضٍ   3114=  15×  3114×  2× 
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 05الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل 37مجال
 h  ب دـ  ، َ ًٝطتطٚى ًسضَ٘ داخى دائس     ًٌٞٔ 

 ، بحٚح دـ ٓـ = دـ  زضٍ اه٘تس دـ ٓـ
 ٓـ  = ب دـ     hاثبت اْ : 

=  دـ  ب   hًطتطٚى  ب دـ   h البرهان    دـ ٓـ = دـ ،    h ب  دـ ٓـ  =   
( hب$= )(هوطسفين  $ب ٓـ(   ٗ بإضافٞ  )$دـ ٓـ ) ( hٓـ$= ) (ب دـ$    ) h     ٓـ= ب دـ 

  : في الشكل المقابل  38 مجال 
 h َ   دـ     َ ،  = ب 
( h   = )90َ ب      : اٗدد ، (hدـ$)   

 

دـ    h َ  البرهان   َ  ،   قاطع لهٌا ( دـ = )َ180-90  =90       ْلأٌُا داخوتا 
  = دـ = َ ب َ   ،    َ  =  َب          َ  =    دـ َ (  دـ  َ = )30 
  h َ   دـ      دـ َ قاطع لهٌا   ، ( h  = )دـ  َ (  دـ  َ = )30          باهتبادي 
  ( h  = )30َ  دـ     (hدـ$)    =30 

 : في الشكل المقابل 39مجال 
h  َ ، َ ٝب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسh ب َ =  = 
 ( َh ب = )30  ع ، h فاٗدد باهبرٓاْ : $ب 
 (h ، )ب َ (h ، )دـ ب (h ع   ،)ب (h  ع$)ب 

  26( = hَ ب ) ب  =    (َh  = )= َ ب   َh:  البرهان

  (h = )128=  52 – 180( =  26+  26)  – 180َ ب       المطلوب اولا 

(h =)دـ ب (h = )128َ ب  ÷2  =64   ثاىيا(محٚطٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع( 
 (h= ٞالمِعلط )360َ ب- 128  =232 

 (h = )ع ب (h = ٞالمِعلط )232َ ب ÷2  =116  
 المطلوب ثالجاالاكبر       $بh محٚطٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في

 ، (h  ع$ = )ب (h = )128َ ب      المطلوب رابعا 
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 06الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل  41 مجال
h ب  ، َ قطس في دائسٝ ًسكصٓاh دـ  تمظ اهدائسٝ عِدh   

 ضٍ  6ضٍ  ، ب َ =  9دـ =  hفاذا كاْ 
   ،h  فاٗدد ط٘ي : ب دـ

 دـ h    َh n hتمظ اهدائسٝ عِد دـ hقطس في دائسٝ ًسكصٓا َ ،  ب  h:  البرهان
  في h  = م اولاسم      01=  222 =811+18 =  2(12 )+  2(9)ب دـ      ب دـ 

 h دـ   َ ٝقطس في اهدائس (h  = )محٚطٚٞ ًسضً٘ٞ في ُصف دائسٝ   90ب 

=  h  ًّ اقوٚدع 
 9  ×12 

 ضٍ   المطو٘ب ثاُٚا  712=  15 

 : في الشكل المقابل  41 مجال
  دـمماع هودائسٝ عِد   دـ   

(h  = )120َ ب   دـ ،   h ب 
 ب ًتطاٜٗ الاضلاع  hدـ  اثبت اْ  : 

َ ب(h= )دـ ب (h= ):البرهان
 120

2=60  محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ فيh(1)   $ب 

   دـ   h ب     hب دـ $دـ =$    h دـ ب دـ =       (2) 
( ًّ1( ، )2  )   دـh  ب ًتطاٜٗ الاضلاع 
 : بالاستعاىة بالشكل المقابل اوجد:  33مجال

1  )(h )ب دـ 

2 ) (ب دـ$  )   الاكبر 

ب َ دـ( = )دـ( = h ب ) : البرهان
80
2 =40  محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ب دـ$ 

  h ب  =hدـ  (h  =)ب دـ(h  = )دـ ب
 180 - 40

2  =70          المطو٘ب اٗلا 

   ب دـ$ =( م = )80      280=  80 – 360الاكبر =   $ب دـ   المطو٘ب ثاُٚا 
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 07الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل  42 مجال
 h ب   َ ٝٗتس في اهدائس 

   ب  n hَ دـ
 ب (h  )َ دـ (h = )اثبت اْ  :   

 ُسضٍ َ بالعنل : 
 (1)     $بhَ ب(   محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في h)ب (h  = ): البرهان

 َ بhِٙصف  َ دـ    ب  n h،   َ دـ  = َ ب    َhَ ب     hفي 
(h = )دـ َ(h(  )2( ، )1(         ًّ )2َ ب  ) (h = )دـ َ(h )ب 

 : في الشكل المقابل   43 مجال
h ب َ ٗتس في اهدائسٝ  َ ، دـ  h ب    

 {ٓـ}=       h َب دـ
 ٓـ   h اثبت اْ : ب ٓـ

       $دـhب دـ(   ًسكصٙٞ  ٗ محٚطٚٞ ًػتركتاْ في  h) 2َ دـ (h = ):  البرهان
  َ دـ  h ب   َ ،h     قاطع لهٌا (  َh  = )ب(h  باهتبادي    )دـ َ 
 (     h ٓـ ب) ب(  hٓـ) (   h ٓـ ب) 2ب( = hٓـ  ) ـ    ب ٓ  hفي 

   ب ٓـ h ٕٓـ                    ٗٓ٘ المطو٘ب اثبات 
 : في الشكل المقابل  44مجال 

 h  َ ٝب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائس 

  3:  5:  4( = $دـh)( : $)ب دـ( : $بh)اثبت اْ  :   
 دـ ب(h   )اٗدد :

 ع 3( = $دـh)ع ،  5( = $)ب دـع ، 4( = $بh): ُفسض اْ : البرهان
 4  + 360ع =  3ع +  5ع       12  = 360ع         = 30=  12÷  360ع  

 (hب$ = )120=  30×  4   (h = )دـ ب (hب$  ) (h = )دـ ب
 120

2 =60 
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 08الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل  45مجال 
 h ب  ،  َ ٝقطس في اهدائس( = )40ب    

 ٓـ  مماع هودائسٝ عِد  ، ٓـ   بدـ 
 (   $)دـ اٗدد :

  80ب دـ2(h  =)( =$دـ h)180   ( =$ب h) قطس في اهدائسٝ َ   ب  h: البرهان

 (بدـ$ =)100= 80-180      ٓـ   بدـ    (دـ$= )(ب$ = )
100

2 =50 

 : في الشكل المقابل  46 مجال
h ب  ، َ قطس في دائسٝ ًسكصٓا(h  َ = )70    
 دـ  h ب   

 ب دـ( h  )(   ، دـ  h)اٗدد ٙاهبرٓاْ : 
    $hًسكصٙٞ  ًػتركتاْ في  ٗمحٚطٚٞ       (h  َ =) ×70  =35( =دـ h) :  البرهان

  دـ  h  ، بh دـ   قاطع لهٌا (h = )(h  دـ باهتبادي   ) 
 h ب   َ ٝقطس في اهدائس (h  = )90دـ ب   
 55( =  35+  90)  – 180ب دـ( h  = )ب دـ :    hفي 

 : في الشكل المقابل  47 مجال
h ب   دـ ،  َ ٝٗتساْ ًت٘اشٙاْ في اهدائس 
   ،(  بh  = )100دـ    

 (h  َ  )اٗدد ٙاهبرٓاْ : 

دـ    ب  h:  البرهان   ،h دـ   قاطع لهٌا (h دـ= )180 -100=80  ْلأٌُا داخوتا 

 (h  َ = )2(h  دـ = )2  ×80   =160     ًسكصٙٞ  ٗ محٚطٚٞ  ًػتركتاْ فيh$ 
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 09الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل  48 مجال
h ب   دـ ،  ،  َ ٝٗتساْ ًت٘اشٙاْ في اهدائسh ب    دـ  ={ٓـ} 
 ب($ = )60    ،(h $= )100  ،(h دـ$= )120 

 دـ ٓـ ب()( ،  $دـ ب)اٗدد :   
 360( =$دـ h)(h $ + )( + $)ب ( + $دـ ب) :  البرهان

  (دـ ب$ = )80( =  120+  100+  60) – 360                    المطو٘ب اٗلا 
  ( = )دـ ٓـ ب  (80  +100  = )  ×180   =90          المطو٘ب ثاُٚا 

 : في الشكل المقابل  49 مجال
h ب   ، َ ٝقطس في اهدائسh ب    دـ   
 دـ($ = )80   ،(h ٓـ$= )100 

 ٗ ٓـ(h )ٓـ ب(  ، ):   اوجد بالبرهان

 80( = $)دـ 180     ( = $ب h) قطس في اهدائسٝ َ    ب  h:  البرهان
 (h دـ$ + ) ب($ = )180 – 80  =100     

   h ب    دـ     (h دـ$ = ) ب($ = )100  ÷2  =50   ( = )25ٓـ 
 (h  = )ٗٓـ [(h ٓـ$+) ب($)د     (h = )ٗٓـ[ ×100 +50   = 75د  

 : في الشكل المقابل  51 مجال
 قطس في اهدائسٝ َ ،   ب دـ

(h = )70   ، هـ   ب دـ    
 ( $)ب :   اوجد بالبرهان

    د($ٓـ) 70  = [180-  د($ٓـ )-( $دـ)ب  (h= ) [:  البرهان
 140  =180-( ٓـ$    ) ( ٓـ$ = )40=  140 – 180  
  ٓـ   ب دـ    ب($ = )(ٓـ دـ$)   ب دـ     َ ٝقطس في اهدائس ( = $دـ ) ب

180      ب($ = ) 081-01
 2   = 001

2  =70 
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 21الصفحة    10117670786 حسام سبع

 : في الشكل المقابل  51 مجال
( h = )40  ، ب($ = )60    
 ( = $دـ)ب( ٓـ$) 

 ($دـ)ب  ( ، $دـ)ٓـ  اٗدد :  
 140( $دـ)ٓـ 80     = 60-($دـ)ٓـ     40( =  60 -( $دـ)ٓـ )  :  البرهان
( ب دـ$ + ) ب($ + )(دـ ٓـ$ + )( ٓـ$= )360     ، ( = $دـ)ب( )ٓـ 

    (   140+ 60) – 360( = $دـ)ب
360 – (60+140)

2 =
360 -200

2  =
160

2  =80 

 : في الشكل المقابل  53 مجال
h ب  ،  َ ٝقطس في اهدائسh ب   دـ   ={ٓـ}      
(h  دـٓـ = )30  ،(h دـ$ = )80 

 ( $دـ ):   اوجد
 20(= $ ب)60     (= $ ب)30     80 - (د = $ ب)  [80 - :  البرهان

 h ب   َ ٝقطس في اهدائس( h دـ$ + ) دـ($ + )( ب$=)180  
 ( دـ$ = )180 -  (80  +20  = )80         ٕالمطو٘ب اثبات ٘ٓٗ 

 : في الشكل المقابل  54 مجال
  26( = دـ )  ={h}، (h = )40 ،ٓـ   دـ ب 
 دـ  ب ٓـ  ={ع}  

 (ٓـ ع دـ) (   $دـ ٓـ) اٗدد :  
 26 ×2  =52( = $ ب)    ( المحٚطٚٞ ب دـ )2 ( = $ ب) :  البرهان

 (h  = ) [ ( $ٓـ)دـ- (ب $   د) 40   = [ د52 –( $ٓـ)دـ 
 80  = 52 –( $ٓـ)دـ         132=  52+  80( = $ٓـ)دـ       المطو٘ب اٗلا 
 (ٓـ ع دـ = ) [ ( + $ٓـ)دـ(ب $   د) 
  (ٓـ ع دـ = ) [132  +52  = د  ×184    =92            المطو٘ب ثاُٚا    
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 20الصفحة    10117670786 حسام سبع

  اهتي تحصس ُفظ اهق٘ع ًتطاٗٙٞ في اهقٚاع  ٞاثبت اْ اهصٗاٙا المحٚطٚى 55مجال 
 في الشكل المقابل 

(h  = ) ( هـ$) 

( = )ب ( هـ$) 

(  =)دـ ( هـ$) 

 (h  = )(   = )ب( )دـ 

 : في الشكل المقابل 56مجال 
h ب   َ ٝقطس في اهدائس 
 ( h  ب = )25  

 ٓـ ب ()فاٗدد باهبرٓاْ : 
  90ب  (h = )ب قطس في اهدائسٝ َ    h:  البرهان

  65( =  25+  90)  – 180ب   (  h  = )ب   hفي 

  ( = )ٓـ ب ( h  = )65ب محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في ب$  )وهو المطلوب ( 

 

 : في الشكل المقابل 56مجال 
h دـ   َ ٝقطس في اهدائس 
 ( h ب  = )60  ، ( =)50دـ  

 (h ب) ( دـ ب) : اوجد بالبرهان

 90- 60 =30( = دـ ب)90   ب دـ  (h=)قطس في اهدائسٝ َ   دـ h:  البرهان

 ( h  = )ب( h  = )50دـ ب  محٚطٚتاْ ًػتركتاْ فيh ب   $ 

 في h  ب   (ب h  = )180 –  (50  +60  = )70          ) المطلوب ثاىيا ( 
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 : في الشكل المقابل  57مجال 
h  ٝب دـ ًجوح ًتطاٜٗ الاضلاع ًسضَ٘ داخى دائس 

 J hب  ٓـ  ،J  دـ   بحٚحh   =  ٓـ  

 ٓـ ًتطاٜٗ الاضلاع  h :  اثبت ان

 60ب ( = )ب دـ ًجوح ًتطاٜٗ الاضلاع   h:  البرهان

 (= )( = )60ب  محٚطٚتاْ ًػتركتاْ فيh دـ$ 

 h   =        ٓـ  h  01003671786َ/ حطاَ ضبع         ٓـ ًتطاٜٗ الاضلاع 

 : في الشكل المقابل  )حلوة(58مجال 
 ٙقطع اهدائسٝ َ في دـ دـ h، ب،  hَ ، ْ  دائستاْ ًتقاطعتاْ في 

 ٙقطع اهدائسٝ َ في ٓـ ٗٙقطع اهدائسٝ ْ في  ٗ   ٓـ ،hٗٙقطع اهدائسٝ ْ في 
   (ٗ ب)ٓـ ب دـ( = ):  اثبت ان

دـ  :  البرهان   ٗ ٓـ  ={h}   ( ٓـh  = )دـ( ٗh (   باهتقابى باهسأع )1) 

 (= )ٓـ ب دـ( ٓـh دـ(      ) محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في ٓـ دـ       )$(2) 

 ( ٗب = )( ٗh  ٗ محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في (        )         )$(3) 

( ًّ1( ،)2( ، )3     ) ( = )ٓـ ب دـ(ب ٗ            )وهو المطلوب  
 88الـ    : في الشكل المقابل 59مجال 

h ب  =h    ،(بh =  )80  ،(= )50دـ             
  تمس بٔا دائسٝ ٗاحدٝ ، ب ، دـ ،  hاْ اهِقط :  اثبت ان

  =h     ( = )081-81ب     hب  h: في  البرهان
 2   =50 

 (h = )ب(h ٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ قاعدٝ ٗاحدٝ ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا )دـ ب 

   اهِقطh  ، ب ، دـ ،   ٝتمس بٔا عوٛ دائسٝ ٗاحد 
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 :في الشكل المقابل  61مجال 

( َ ب = )(ب دـ    ) 

 ( h)اٗدد باهبرٓاْ 
 ( َ ب = )2( h(   محٚطٚٞ ٗ ًسكصٙٞ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع )ب$) 
 ،( َ ب = )(ب دـ   ) (ب دـ = )2( h   ) 
  اهػلىh  ب دـ   ٜزباعٛ دائس  ( h + )( دـب = )180 
  ( h+ )2( h =)180   3 ( h =)180  ( h =)180 ÷3  =60    

 :في الشكل المقابل  61 مجال 

 85( = ب ٓـ دـ )110  ( =$ب)  ،ب ~، ٓـ  ب  h`ٓـ 

 دـ(   ب )اٗدد باهبرٓاْ : 

  (h  ب$= )110    (ب h  = )110  ÷2  =55  

(ٜخازدٞ عّ اهػلى اهسباعٛ اهدائس)دـ ب ٓـAب دـ 
  (=)دـ ب ٓـ( =)85دـ ب ٓـ 
 ( ب= )دـ(h  دـ )- ( ب h  = )85 – 55  =30  ) المطو٘ب ٘ٓٗ ( 

 : في الشكل المقابل 62مجال  

(h = )100ب ٓـ  ( دـ h ) =40 

 ( $)( = $)دـاثبت باهبرٓاْ : 

(h ٜخازدٞ عّ اهػلى اهسباعٛ اهدائس)ب ٓـh ب دـ  (=)(h =)100ب ٓـ 
   في hدـ  (hدـ = )180 –  (100 +40  = )40 
 ( hدـ= )(دـh     )   دـ($ = )( $) المطو٘ب ٘ٓٗ (            ) 
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 : في الشكل المقابل 63مجال 
h  ب دـ  َ  ٝزباعٛ دائسٜ  ًسضَ٘ داخى دائس 
 َ`ب   دـ ب  =  دـ ،   ،(ب دـ =  )140 

 ( h ،   )( )اٗدد باهبرٓاْ ،  
   ( h=)180-140 =40زباعٛ دائسٜ   ب دـ Aاهػلى    البرهان،   S: ُسضٍ  ب العنل

    دـ ب  =  دـ     ( دـ ب= )( دـب = ) 001 - 081
 2  =20 

 h بS    َ ٝقطس في اهدائس ( h ب = )90    ( h  دـ = )110= 20+ 90 
 : في الشكل المقابل 64مجال 

 ، ب  hَ ،ْ دائستاْ ًتقاطعتاْ في 
 فقطع اهدائسٝ   َ  في ٓـ ٗاهدائسٝ ْ في  h زضٍ 

 70دـ( = )زضٍ ب دـ  فقطع اهدائسٝ  َ  في ٗ ٗاهدائسٝ ْ في دـ ،
  ٓـ ٗ | (   ، اثبت اْ : دـو )اٗدد باهبرٓاْ ،  

 ،   Sب h: ُسضٍ   العنل
   180 – 70  =110( = h ب )  زباعٛ دائسٜ      ب دـ  hاهػلى   البرهان 
  اهػلىh ، ٜب ٗ ٓـ زباعٛ دائسبh   ِٕخازدٞ ع ( و= )(بh  = )110   
 (ٗ+ )( = )110دـ+70 =180  ٌٗٓا داخوتاْ ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًّ اهقاطع 

 دـ | ) ٓـ ٗ     ) المطو٘ب ثاُٚا 
 : في الشكل المقابل 65 مجال

h  ب دـ  ًت٘اشٜ اضلاع 
 ٓـ في Sب hتقطع  اهدائسٝ المازٝ  باهِقط : ب ، دـ ،  

 = ٓـ   h اثبت  اْ : 
 (1(             )دـ)( h = )ًت٘اشٜ اضلاع   ب دـ   h  البرهان

 اهػلى ٓـ ب دـ زباعٛ دائسٜ بh   ِٕخازدٞ ع(  ٓـh=)((     )2دـ ) 
   ( ًّ1(،)2    )( h= ) (  ٓـh          )  h    ٓـ =   )المطو٘ب ٘ٓٗ ( 
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 حالات اثبات الشكل الرباعي الدائري
 اذا ٗددت ُقطٞ في ًطتٜ٘ اهػلى عوٛ ابعاد ًتطاٗٙٞ ًّ زؤٗضٕ  (1

اذا ٗددت شاٗٙتاْ ًتطاٗٙتاْ في اهقٚاع ٗ ًسضً٘تاْ عوٛ ضوع ًّ اضلاعٕ كقاعدٝ ٗفي  (2
 دٔٞ ٗاحدٝ ًّ ٓرا اهطوع 

 (3)عكس ىظرية اذا ٗددت شاٗٙتاْ ًتقابوتاْ ًتلاًوتاْ في اهػلى اهسباعٛ       (3

اذا ٗددت شاٗٙٞ خازدٞ عِد زأع ًّ زؤٗضٕ قٚاضٔا ٙطاٜٗ قٚاع اهصاٗٙٞ اهداخوٞ  (4
 ) ىتيجة (المقابوٞ لهرٖ اهسأع   

 : في الشكل المقابل 66مجال 
 h بS ، h دـS تمطاْ اهدائسٝ عِد ب ، دـ  عوٛ اهترتٚب  ،( h = )45   

 َ دـ زباعٛ دائسٜ بhاهػلى :   اثبت ان
 ًتطاٜٗ اهطاقين  : المجوح َ دـ            

 h بS    مماع هودائسٝ عِد ب ب َS n hبS     (  = )90ب   
 h دـS    مماع هودائسٝ عِد دـ دـ َS n hدـS     (   = )90َ دـ   
 ( + )ب ( h = )180َ دـ     اهػلىhٜب َ دـ   زباعٛ دائس 
 (  َ دـ= ) ( h = )45   
      (  = )180 –  (90  +45  = )45َ دـفي 
 (  َ دـ= ) (  = )45     دـ َ     ًتطاٜٗ اهطاقين 

 : في الشكل المقابل 67مجال 
 h بS   َ ٝقطس في اهدائس، h دـS  مماع لها عِدh 

   40( = ب )S ،ب ٓـ ًِتصف 
 (دـ )،  اٗدد  َ ٓـ دـ زباعٛ دائسٜ h:  اهػلى  اثبت ان

 h بS    َ ٝقطس في اهدائسh دـS  هودائسٝ عِد ب   مماع hدـS n hبS     ( دـh = )َ90   
  ٓـ ًِتصف بS    ٓـ َS n بS       (  = )90َ ٓـ دـ   

  ( دـh+ )َ ( =)180=   90+ 90َ ٓـ دـ     اهػلىh ٜٓـ دـ   زباعٛ دائس َ 
   50( =  40+  90)  – 180دـ(  = )ب دـ    hفي 
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 : في الشكل المقابل 68مجال 
  Sب دـ S nقطس في اهدائسٝ َ ، ٓـ  Sب دـ

 ٓـ زباعٛ دائسٜ بAاهػلى :   اثبت ان
            :( ٓـ  دـ =  ) (دـ$   ) 

 ب دـS  َ ٝقطس في اهدائس  ( h = )90      ٓـS n ب دـS    ( ٓـب =  )90   

( h+ ) ( ٓـب =  )180     اهػلىA بٜٓـ زباعٛ دائس 
( ٓـ  دـ =ٞالخازد )(  =  )ب (دـ$   ) 

 : في الشكل المقابل 69مجال 
 h بS   َ ٝقطس في اهدائس،  ٓـS n  h S   

 {ٓـ  }=   Sٓـ S   دـ ب
 ٓـ زباعٛ دائسٜدـ  hاهػلى :   اثبت ان

 h بS    َ ٝقطس في اهدائس  ( h = )90دـ ب     (1) 

    ٓـS n  h بS      ( h  ٓـ =  )90          (2) 
(ًّ1(،)2  ) ( H= )دـ ٓـ( h ٓـ)   ٌٛٗٓا ًسضً٘تاْ عوhٓـ  S  ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 

  اهػلىh  دـ زباعٛ دائسٜ  ٓـ 
 : في الشكل المقابل 71مجال 

 h ب دـ  ٕٚغلى زباعٛ دائسٜ فh ٓـS  ِٙصف  بh دـ 
  ٗS  ِٙصف  ب دـ 

 زباعٛ دائسٜ  ٓـ ٗ  h:  اهػلى  اثبت ان
 ب دـ    |: ٓـ ٗ            

 (بhدـ= )( بدـ(      محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع)ب دـY(     )2) 
  (بhدـ = )( ب     )دـ 
  (ٓـhٗ = )(ٓـ        )ٗ ٗ ٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ ٓـS      ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 
  اهػلىh  ٗ ٓـ   ٜزباعٛ دائس ( ٗ ٓـ=)( h)ٗ  ًٛسضً٘تاْ عو  ٗS      ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا   

 ( ب دـ=)(  h(محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع     )دـدـY     ) 

 ( ٗ ٓـ=) ( ٌٗٓا في ٗضع تِاظس  ب دـ )   ٗ ب دـ    |ٓـ  
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 : في الشكل المقابل 71مجال 
 H دـS   َ ٝع ًِتصف، قطس في اهدائس H بS   

  في ص  Sمماع هودائسٝ قطع ع َ Sدـ ص
 ع دـ ص  زباعٛ دائسٜ A:  اهػلى  اثبت ان

            :(  َ دـب = )2(  دـَ ص ) 
 SصS  ،اهعٌى  : ُسضٍ ع دـ

 HدـS  قطس في اهدائسٝ َ، دـ صS   مماع هودائسٝ عّ دـ دـ َS nدـ صS   (= )90دـ     (1  ) 

 ع ًِتصف H بS     ع َS n H بS     ( H  = ) 90ع ص                         (2) 
(ًّ1(،)2  ) (= )دـ( H    ) ٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ ع صصS  ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 

  اهػلىA   زباعٛ دائسٜع دـ ص 

  (عH= )دـ(     )ًسضً٘تاْ عوٛ ع دـع ص دـS ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 
 (  َ دـب = )2(عH دـ( محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع)ب دـY) 

  (  َ دـب = )2(  دـَ ص) 

 : في الشكل المقابل  72مجال 
 h  ب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسٝ ، بSعS n h دـS  
 h صS n ب SدـS  ٙقطعٕ في ص ٗٙقطع اهدائسٝ في ع 

 ب ص ع  زباعٛ دائسٜ h:  اهػلى  اثبت ان
 ع ب ع  ِٙصف دـ : ب            

  بSعS n h دـS  ( h= )90ع ب       h صS n ب SدـS   ( h  =)90ع ص    

   ( h= )ع ب( h    )ٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ ص ب بS  ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 
  اهػلىhٜب ص ع  زباعٛ دائس 

  (عh= )ص(     )ًسضً٘تاْ عوٛ ع صع ب صS (     1ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا) 
 (دـhع= )(دـ ب ع(      محٚطٚتاْ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع)دـ عY(     )2) 

 ع ب ع   ِٙصف دـ ب  دـ ب ع(     )ع ب ص(= )(  2(،)1من )
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 : في الشكل المقابل 73مجال 
 h  ٕٚع ص ًجوح ف( h  = )60   ،ع    ِٙصف h  ع ص 

 ع ص  hِٙصف   ص ب، 
 زباعٛ دائسٜ  ب دـ h:  اهػلى  اثبت ان

 120( =  ص)( + ع)  ( h = )60    ع ص   hفي 
 ( =)ع ( =)60= 2÷ 120ص   ((+)دـ ع ص= )60دـ ص ع    
 باهتقابى باهسأع120 (=ب دـ )    120=60- 180ع دـ ص(= )ع ص    دـفي

  ( ب دـ + )(h  = )120  +60 =180      اهػلىh ب دـ  ٜزباعٛ دائس 
 : في الشكل المقابل 74مجال 

H  ب دـ  ًت٘اشٜ اضلاع 
دـ  `ٓـ    حٚح ب ٓـ  =h  

 ٓـ  زباعٛ دائسٜ ب  h:  اهػلى  اثبت ان
 h  ب دـ   ًت٘اشٜ اضلاع h    ب دـ =  = ب ٓـh       ب ٓـ = ب دـ 

 ًّ خ٘اص ًت٘اشٜ الاضلاع(  h بدـ(=))  ب ٓـ دـ(  دـ(=))  ب دـ ٓـ   في 
 (  ب ٓـ( =  )  بh  ٌٗٓا  ) ًسضً٘تاْ عوٛ بSS ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 

  اهػلىh  ب ٜٓـ  زباعٛ دائس 
 : في الشكل المقابل 75مجال 

 h  ب ٗتس في اهدائسٝ َ  دـ  ٛقطس عٌ٘دٜ عوh ب ٗٙقطعٕ في ٓـ 
 {ص }ب =    h بقطع اهدائسٝ في ع ،  ع  ب َ 

 ب ع(    ص ب(=)  )، :  :  اهػلى ع ص ٓـ دـ  زباعٛ دائسٜ اثبت ان
  دـn h  ب  ( h = ) 90ٓـ دـ    دـ   ٝقطس في اهدائس  (   س = )90دـ   

 ( ص ع =)دـ( هـ ص  =)180= 90+90دـ  ٜاهػلى ع ص ٓـ دـ  زباعٛ دائس 
 (  ص ب=)( )ٓـ دـ ع   ،  (  ب ع=)(  )محٚطٚتاْ   دـ ع

   ع  دـ   (عب   ص ب(=)  )       (Y ع)  ًسضً٘تاْ عوٛ اهق٘ع
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 11113671786و/ حساو سبع  : في الشكل المقابل 76مجال 
 h : ٕٚب دـ فh = بh عدـ، ب   ِٙصف h  ب دـ٘ٙقطعAدـS في ع 

 في ص Sب hدـ ب  ٗٙقطع   hِٙصف   ص، دـ 
 :  اهػلى ب دـ ع ص  زباعٛ دائسٜ اثبت ان
 ب دـ  |: ع ص           

 دـ ب( h  )ب دـ ( h = )دـ  hب =    hب دـ   hفي 
 ( h = )ب دـ ( h  )دـ ب 
  ((=)ص ب ع  )ٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ ع ص دـ عSصS ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا  
   ٜ01003671786ًطتر حطاَ ضبع /         اهػلى ب دـ ع ص  زباعٛ دائس 
   ( = )ب ع ص( ب دـ ص  ) ًسضً٘تاْ عوٛ بSصS ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 
 ((=)دـ ب ع   )ب دـ ص  ((=)دـ ب ع   )ب ع ص 

 ب دـ |ع ص   ٌٗٓا في ٗضع تبادي  
 تحفة          : في الشكل المقابل  77مجال 

 {ع  }ٗ =   ، ب  ،  دـ ٓـ  hدائستاْ ًتقاطعتاْ في 
 يمس باهِقطٞ ب ٗٙقطع اهدائستين في دـ ،  دـ 

 ٗ ع ٓـ زباعٛ دائسٜ hاهػلى :   اثبت ان
 Sب hاهعٌى : ُسضٍ 

   ع ٓـh خازدٞ عّ اهػلى اهسباعٛ اهدائسٜ  ٓـh ب دـ   (ع ٓـh(=) h  )ب دـ 
  ٗ عh ٗ  ٜخازدٞ عّ اهػلى اهسباعٛ اهدائسh  ب    ( ٗ عh(=) h ب  ) 

   180(  = ب  h)ب دـ( h+ )ٗهلّ 
 (ع ٓـh + )(ٗ عh =)180             اهػلىh ٜع ٓـ زباعٛ دائس ٗ 
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 : في الشكل المقابل 78مجال 
 H  ،  بH   َ ٝدـ قطعتاْ مماضتاْ هودائس 

( بH  = )َ25    ب دـ `، ٓـ(Y  الاكبر ) 

 (ب ٓـ دـ  )،  دـ ب ( H):   اثبت ان 
  H  ،  بH   َ ٝدـ قطعتاْ مماضتاْ هودائس H َR    ِٙصف ب H  دـ 
  (ب Hد = )50=  25×  2ـ     ،H  =  بH  دـ 

   في H    ب دـ  ( H( = )50 – 180دـ ب  )65=  2    المطو٘ب اٗلا 
  ، ب ُصف قطس َH    ب مماع هودائسٝ عِد ب   ( H  = )َ 90ب  

    90دـ َ ( H  = )ٗبالمجى 
 130( =  50+  90+  90)  – 360ب َ دـ ( = )ب َ دـ    Hًّٗ اهػلى اهسباعٛ  

  (  = )ب ٓـ دـ  ( = )ب َ دـ  ×130  =65  محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في بYدـ 

 : في الشكل المقابل 79مجال 
 ، ب Hقطعتاْ مماضتاْ هودائسٝ َ  عِد  HS، ع   Sع ب 

( H = )70ع ب   ،(  = )125دـ ب    

 ع  H ِٙصف شاٗٙٞ  بH:   اثبت ان  
              :H    ع ب 

 ع بS   ع ،HS   مماضتاْ هودائسٝ ًّ ُقطٞ ع    عHS =ع بS  

  ( عH ( = )70 – 180ب  ÷ )55=  2        (1) 
   اهػلىH  ب دـ    ٜزباعٛ دائس  ( بH  = )180 – 125  =55          (2) 

( ًّ1(،)2  ) (بH  = )(عH    )ب  Hب  ِٞٙٗٙصف شا   Hع 
 (  H  = )110=  55×   2ع    
 (  H س + )( = )180=  70+ 110ع   

 ع ب R                H  ع Hٌٗٓا داخوتاْ ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًّ اهقاطع   
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 : في الشكل المقابل 81مجال 
 H  ،  بH  ٞدـ قطعتاْ مماضتاْ ًسضً٘تاْ ًّ ُقطH    

( H  = )70َ ب   

 (دـ H)،  ب دـ ( H ):   اوجد 
 H  ب  ،  َ ب ُصف قطس       ب  مماضٞ هودائسٝ عِد ( Hَ ب = )90 

 ًّٗ H  :  َ ب(  َHب = )20( = 70+ 90)  – 180  ، 
  H  َR  ِٙصف ب H دـ      ( بH   )40=  20×  2دـ   ، 
  H بS  ،H دـS    مماضاْ هودائسٝ عِد ب  H  =  بH   دـ 
    ( H  = )ب دـ ( H ( = )40 – 180ب دـ  ÷ )المطو٘ب اٗلا    70=  2 
  ( ب دـ = )  ( H  َ  )ًٞٚٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ب  محٚطY 
   ( ب دـ = )  ×70  =35     ( Hدـ) =70 – 35  =35      المطو٘ب ثاُٚا 

 : في الشكل المقابل 81مجال 
 َ ، ْ  دائستاْ ًتٌاضتاْ ًّ الخازج عِد 

H  ب مماع ًػترن لهٌا عِدH   ب ، 
  دـ مماع ًػترن لهٌا عِد   حٚح دـ H  = {دـ}ب 

 ب  H  n:  ثاىيا    بHدـ ًِتصف   اولا:   اثبت ان 
 دـHS  ،دـ  S   َ ٝمماضاْ هودائس  دـHS =  دـ  S              (1) 
 دـ  ،دـ بS   ْ  ٝمماضاْ هودائس  دـS =  ب دـS                  (2) 

 دـ  = HS(  دـ2(،)1ًّ ) S   =بدـS         دـ ًِتصفH ب        المطو٘ب اٗلا 
  في h  ب   ، دـ ًت٘ضط    ،  = دـ h          ب h  n  ب 
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 : في الشكل المقابل 82مجال 
h  ،  بh   َ ٝدـ مماضاْ هودائس 

   30ب( َh = )قطس في اهدئسٝ َ ،  Sب 

 (دـ h):   اوجد بالبرهان   

 h  ،  بh    َ ٝدـ مماضاْ هودائس h َR   ِٙصف بh)دـ 
 ( بh =  )60=  30×  2دـ      ،h  ،  بh   دـ  h ب دـ ًتطاٜٗ الاضلاع 
 ( h = )60دـ ب      ،  بS      َ ٝقطس في اهدئس (  = )90دـ ب     
 ( h دـ = )90  +60   =150     المطو٘ب ٘ٓٗ 

 : في الشكل المقابل 83مجال 
h  ،  بh   َ ٝدـ مماضاْ هودائس 

 قطس في اهدئسٝ َ  Sب 

 Sدـ h َS :  اوجد بالبرهان   
 في  ٗ  h  َSٙقطع   Sاهعٌى  ُسضٍ  ب دـ

 90دـ ٗ َS    ( = )ب دـ  h ٗS nدـ مماضاْ هودائسٝ َ   hب  ،   hاهبرٓاْ : 
   بS ٝقطس في اهدئس    َ  (  دـ ٗ = )90      01003671786ًطتر / حطاَ ضبع 
 (+)َ ٗ دـ(ٗدـ= )180 ٌٗٓا داخوتاْ ٗفي ٗاحدٝ ًّ اهقاطع  ب دـR     H َS  دـ S 

  اثبت اْ اهقطعتين المٌاضتين المسضً٘تين ًّ ُقطٞ خازج اهدائسٝ ًتطاٗٙتين  في اهط٘ي: 84مجال 

 h بS      َ ٝمماع هودائس (H   =  )َ 90ب         
 h دـS      َ ٝمماع هودائس (H   =  )َ 90دـ         

 H  ، َ بH  دـ َ فٌٚٔا 
 = َ دـ = ُق  ،  بَ  }
{ (H   =  )َ ب(H  =  )َ 90دـ         
{ h  َ ًػترن        ٗتس  h  َ ب  h َ دـ     h  = بh دـ 
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 :في الشكل المقابل : 85 مجال
h بS  ،h دـS قطعتاْ مماضتاْ هودائسٝ عِد ب ، دـ 
( ب   = )65دـ 
 دـ(   h ب ):  اوجد بالبرهان  

 h بS  ،h دـS   قطعتاْ مماضتاْ هودائسٝ عِد ب ، دـ ( h  = )ب دـ( h )دـ ب 

  ( h ٞٚالمٌاض )ب دـ  =( دـ = ٞٚالمحٚط )65ب 
 ( h = )180 –  (65  +65 = )50                ٕالمطو٘ب اثبات ٘ٓٗ 

 : في الشكل المقابل 86مجال 
 h  ب دـ فٕٚ: ب ٓـn h  ٗ دـ ، دـn h ب 

 {  }ب دـ  =  h  َ،    {َ  }دـ ٗ =  ب ٓـ 

 دـ ٓـ   زباعٛ دائسٜ :  اهػلى َ  اثبت ان
   ب ٓـn h  ٗ دـ، دـn h  ب ،  ب ٓـ  = ٗ دـ{ َ}   ُٝقطٞ تلاقٛ اعٌد َ h ب دـ 

 h S    َ ٞتمس باهِقط  h  n  ب دـ ( َ ( + )دـ  =  )180َ ٓـ دـ 
  َ اهػلى ٜدـ ٓـ   زباعٛ دائس 

 :في الشكل المقابل : 86مجال 
h  ب دـ)َ ٝٓـ خماضٛ ًِتعٍ  ًسضَ٘ داخى دائس 
 ،h عW   مماع هودائسٝ عِدh  ٓـ ع ،W   مماع هودائسٝ عِد ٓـh 

 {ع }=   Wٓـ ع W  ع hبحٚح  

 ٓـ(   ع  h)(   ، Yٓـ h ) :  اوجد  

 h  ب دـ  ٍٓـ خماضٛ ًِتع h بS  =ب دـS  =دـS  =ٓـS  =h ٓـS  
 (h بY)  =ب دـ(Y)  =(دـY)  =(ٓـY)  =(h ٓـY)  11113601016م/ حسام سبع 

  (h ٓـY =)
360

5   =72      ( h  = ٞٚالمٌاض )ٓـ ع (h ٓـY  =)36 

 H  ع = ٓـ ع  (  ٓـh = )ع( h = )36ٓـ ع 
 المطو٘ب ثاُٚا            108(=  36+  36)  – 180ع ٓـ( h  = )ٓـ ع     hفي 
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 :في الشكل المقابل : 87مجال 
h S  ،بS   قطعتاْ مماضتاْ هودائسٝ عِدh ب ، 

 دـ  hب =  hهودئسٝ َ بحٚح  `دـ 
 ب   hدـ مماع هودائسٝ المازٝ بسؤٗع  h:  اثبت ان

 h S  ،بS   قطعتاْ مماضتاْ هودائسٝ عِدh   ب ، h S  ،بS    
 ( h = )ب( بh ،   ) (  = )180 -  2 ( h(       )1ب) 
 دـ ب(h    )ب دـ ( h = )دـ   hب =  hب دـ   hفي 
 ( ب h= )2 - 180دـ (h (                             )2دـ ب) 
 h   ٝمماضٞ هودائس (h  = ٞٚالمحٚط )دـ ب( h(     ٞٚالمٌاض  )3ب) 

(ًّ1(،)2(،)3 ) ( = )( ب h )دـ h دـ مماع هودائسٝ المازٝ بسؤٗعh  ب 

 :في الشكل المقابل : 88مجال 
hٓـR  بR،(بh  = )55ٓـ،(=)110دـ  ،h  ب  =h 

 زباعٛ دائس ٜب حـ hاثبت اْ :اهػلى  

            :hٓ ـ مماع هودائسٝ المازٝ بسؤٗع اهػلىh ب حـ 

  hٓـR  بR ،h   ب قاطع لهٌا (h ب = )(بh  = )55ٓـ  باهتبادي 

، h  ب  =h     (h  = )55ب       ( ب h  = )180 – (55  +55  = )70   

 ( ب h +)( جـ ب  = )70  +110  =180      اهػلىh ب حـ ٛدائسٜ زباع 

  (h = )ب (بh   )ٓـ h ٓـ مماع هودائسٝ المازٝ بسؤٗع المجوحh ب 

 هودائسٝ المازٝ بسؤٗع المجوح  اh ب  اهدائسٝ المازٝ بسؤٗع اهػلى ٓٛ ُفطٔاh ب حـ 
 ب حـ hٓـ مماع هودائسٝ المازٝ بسؤٗع اهػلى  hلاغتراكٌٔا في ثلاخ ُقاط   

 
 

 

 ب

 م

h  

 ـ ج

 ب

h 

 جـ 

55 

 

  هـ

110 



 الثانيالترم                                          ثالثة اعدادي                                                            ههدسة                                                                                                 

 75الصفحة    10117670786 حسام سبع

 :في الشكل المقابل : 89مجال 
h ب دـ  : ًٕٚسضَ٘ داخى دائسٝ فh  = بh  
( = )140دـ  ،(h  = )70ٓـ    
 ٓـ مماع هودائسٝ عِد  :  اثبت ان   

  اهػلىh ب دـ       ٜزباعٛ دائس ( h = )180 – 140  =40  

 h  = بh     ( hب = ) 081 - 01
 2     =70 

 ( hب = )( h     )ٓـ    ٓـ مماع هودائسٝ عِد   
 ضٍ  15ضٍ  ،  َ ْ =  h  = ْ12ضٍ ، h =9،  َ ، ب   hَ ، ْ دائستاْ ًتقاطعتاْ في  : 91 مجال

 ب hاٗدد ط٘ي 

  ،  ّٙخط ًسكص ْ َh    ب اه٘تس المػترن هودائستينh  ب     ْ َ h  دـ = دـ ب 
  h   ْ َ(h )َ2 =81  ( ،h )ْ2 =144 )ْ َ( ،2 =225في 

 )ْ َ(2( =h )َ2(+ h )ْ 2  
   h  قائٍ اهصاٗٙٞ في  ْ َh  

 h  = دـh م ×h ن
 02×  9 = م ن  

 ضٍ  1414دـ =  2hب =  hضٍ    712=  01 

( h َ)2 - ( h دـ)ضٍ 8=  64 =  36-100 =  2 
    h  = َh  = ْ  ،h  دـ      ْ َ  = ْ َ2   = ضٍ   16=  8×  2َ دـ 

 قطع اهدائسٝ َ في ع ، ص   مماضاْ هودائسٝ َ ، ضٍ دـ  ، ب  دـ h،  قطس في اهدائسٝ َ  ب h :91مجال
 في  ٓـ  اثبت اْ : دـ ع = ص ٓـ   ٗقطع  ب 

 h دـ  مماع هودائسٝ َ عِدh      َh  h دـ    ( دـh = )َ90 

  ب  بمماع هودائسٝ َ عِد      َب  ب    ( = )َ 90ٓـ ب 

   جـh  ، ٓـ ب َ فٌٚٔا م 
( دـh = )َ( ، )َ ٓـ ب(h  َدـ=)( ، )ب َ ٓـ َh  = ب َ = 
   جـh  م        َ ٓـ ب َ ِٗٙتج اْ دـ َ = ٓـ   ع َ = ص َ = ُق   ٗباهطسح 
   ٕدـ ع = ص ٓـ ٗٓ٘ المطو٘ب اثبات 
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 دـ = ب دـ     h  ًت٘اشٜ اضلاع فٕٚ ب دـ h:   92مجال 
 ب دـ  hمماع هودائسٝ الخازدٞ هوٌجوح    W: دـ اثبت ان

 h     دـ = ب دـ ( = )ب( ب h(      )1دـ) 

 h S  ب دـS    ،h دـS       قاطع لهٌا 
   ( دـh= )( ب h(    باهتبادي  )2دـ) 

( ًّ1(،)2   ) ( = )ب( دـh ) 
  دـ W مماع هودائسٝ الخازدٞ هوٌجوحh ب دـ 

 في  ع  Sدـ ٗٙقطع ب  hب  ِٙصف  Sع hًسبع ،  ب دـ  h : 93مجال 
  صS    ِٙصف دـ  ب ٗٙقطعh دـS    في  ص 

 45( = عص   h)زباعٛ دائسٜ  ،   ع ص  h:  اهػلى  اثبت ان
 h  ب دـ   ًسبعH  دـ، ب   قطس المسبع ( بAدـ=)( بدـ) 

 ( بAدـ=)( بدـ ) ( عhص=)( عص) 

 زباعٛ دائسٜ    ع ص  hاهػلى  ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا  SصSٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ ع 

 ( H=)ص ع( h  = )ًسضً٘تاْ عوٛ  45عh  عS   ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا 

  حٚح ص ًِتصف ب ٓـ صب  ٗتس فٚٔا ، ٓـ  صقطس في اهدائسٝ َ   ب   دـب :  94مجال 
 حلوة حلوة حلوة ب ٓـ دـ(    ) 2ص َ دـ(  = )اثبت اْ  

 (1)  $دـ صًسكصٙٞ  ٗ محٚطٚٞ  ًػتركتاْ في ص ب دـ2( )ص َ دـ(=)البرهان
  في ب َ ص = ب = َ ص َ   (= )َ ص ب(  )َ (2)ب ص 
 ص ، َ ًِتصفات ب ٓـ ب دـ ،    عوٛ اهترتٚب ص َ    ٓـدـ 
  بٓـ   قاطع لهٌا (  = )َ ب ص(   باهتِاظس )(3)ب ٓـ دـ 

 ًّ(1( ، )2( ، )3  )  (  = )2ص َ دـ ( )ب ٓـ دـ 
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  زسمت ب دـ 30دـ(  =  hب  )ٗتس فٚٔا ، حٚح  دـ hقطس في اهدائسٝ َ  ،    ب h:  95 مجال
 ط٘ي ب دـ= ط٘ي ُصف قطس اهدائسٝ   ب دـ   َ اثبت ان  ٗٙقطعٕ في دـ  nhٗزضٍ  َ 

 90دـ (  = )قطس في اهدائسٝ َ    ب  hالبرهان
  َ nh دـ   ( h = )َ90   
 (= )دـ(h   )َ90       ٌٗٓا في ٗضع تِاظس  َ  ب دـ    
  h  ،  ب دـ قائٍ اهصاٗٙٞ في دـ(h = )30     = ب دـ h   دـ 
 h ب     َ ٝقطس في اهدائس ٝب دـ = ط٘ي ُصف قطس اهدائس 

  $بh، ٓـ ًِتصف   دـ   ب hغلى زباعٛ ًسضَ٘ داخى دائسٝ ، فإذا كاْ   ب دـ  h : 96مجال 
 اُت اهوٛ ٓترضٍ ) خبي اهسسمٞ ٗدسب (ٓـ        فاثبت اْ : دـ ٓـ = 

 (1)    ($ب دـ)   (h$)=دـ   ب  h البرهان
    ٓـ ًِتصفhب$  (hٓـ$)=(ب ٓـ$)       (2) 

 ٓـ دـ ٓـ =     ($دـ ٓـ)=($ٓـ) (  ٗبالجٌع 2( ، )1ًّ )

ٙقطعاْ اهدائسٝ َ في ب ،  h، دـ  h،  زضٍ ب  hَ ، ْ دائستاْ ًتٌاضتاْ ًّ الخازج في :  97مجال 
   $ٓـ  فاوجد،  140ب َ دـ(=)، ٓـ عوٛ اهترتٚب ، فإذا كاْ  دـ ٗٙقطعاْ اهدائسٝ ْ في 

 $دـًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ب محٚطٚٞ  َ( )دـ(=hب)البرهان

 (  بh  = )70دـ       ،  ب  ٓـ، دـ  ={h } 
 ( ٓـh  = )(  بh = )70دـ    باهتقابى باهسأع 
 (  ٓـ$ = )2 ( ٓـh  = )2  ×70  =140 
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 دـ  h، زضٍ ب ٓـ ًِتصف ب دـ   ،دـ  =hب hب دـ ًجوح ًتطاٜٗ اهطاقين فٕٚ h: 98مجال 

 تمس بٔا دائسٝ ٗاحدٝ   ، هـ ، ب ،  h: اهِقط  اثبت ان   {ٓـ}=  دـ  hٓـ حٚح ب

h العنل : ىرسه    
 دـ hب ٓـ    ،ب دـ    h   ًِتصف ب دـ  ،دـ  =hب  h: البرهان

 ، (h=)ب(h= )90ٓـ ب  ٌٝٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ قاعدٝ ٗاحد 

 تمس بٔا دائسٝ ٗاحدٝ  ، ب، دـ، hاهِقط  :    ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا

   حٚح Yدـ `، ص  Yب`ب دـ ًجوح ًسضَ٘ داخى دائسٝ، ع  A: 99مجال 
(عY )=(عY     )  ، دـ ع   = ب ص    { ] }ب  ،   = { ٓـ }دـ 

 ب( Aع )( =  ٓـ ب  ] )زباعٛ دائسٜ       ،       ]ٓـ  ب دـ اهػلى  :   اثبت ان

 (عY )=(عY     ) ( H دـ ع = )( A )ٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ   ب صٓـ S   
 زباعٛ دائسٜ زباعٛ ٓـ ب دـ اهػلى           ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا

 ( ٓـ ب = )(  )دـ ب 
 ٗفي دٔٞ ٗاحدٝ ًِٔا S بٌٗٓا ًسضً٘تاْ عوٛ 

 ( ٓـ ب = )(عH      )ع بمحٚطٚتاْ ًػتركاْ في ب(Y) 
 ( [ٓـ ب = )(عA )ب 

 :في الشكل المقابل : 111مجال 
h ب ع مماع  قطسب ، 
 
   زباعٛ دائسٜ دـ ص ع :  اثبت ان 

 ( h دـ) = (h  Y )  محٚطٚٞ تحصس(h  Y(     )1) 
 ( =)ع (h بY) - ( بY)    (ع) = (h  Y)        (2) 

( ًّ1(،)2  ) ( h دـ = ٞالخازد )(  )ع  اهػلى  ٜدـ ص ع  زباعٛ دائس 
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  hب دـ قائٍ اهصاٗٙٞ في  A: 111مجال 
 ( [ h  ب = )60  ،h  = ضٍ  6ضٍ ، ب دـ =  3دـ 

 ب ، دـ  ،  A: مماع هودائسٝ المازٝ باهِقط  ]h:   اثبت ان

 30( = ب )  ب دـ   دـ = h،   90دـ( =  h ب ) ب دـ  Aفي 
  ( دـ = )60( =  30+  90)  – 180     ( دـ = )( [ h  ب = )60 
 h[  مماع هودائسٝ المازٝ باهِقط :A  ، ًِم ٙطوب ٗاحٚاُا    ب ، دـ ( [ h ب ) 

 : في الشكل المقابل   112مجال 
h ب َ ٗتس في اهدائسٝ  َ ، دـ  h ب    

 (h = )60،  {ٓـ}=       h َب دـ
 ب(    ):  اٗدد

 باهتبادي   (h = ) 60=َ دـ (h  )قاطع لهٌا        َ ،hب   hدـ َ  :  البرهان
 (  )ب (h = )محٚطٚٞ ٗ ًسكصٙٞ  ًػتركتاْ في   30َ دـhدـ$       

 : في الشكل المقابل 113مجال
h ب   ، َ ٝٗتس في اهدائسh  دـ( ِٙصف ب h َ ) اهدائسٝ في َ ٗٙقطع 

 ب hًِتصف  فإذا كاُت 
 11113601016مستر حسام سبع    َ دـ  َ فإثبت اْ : 

 ( h دـَ  )( =  دـ  َh)h  =   = َ دـ َ     َ دـ   hفي  : البرهان
 (بh دـ)  =( َh دـ     )  (بh دـ = )( h ٌٗٓا في ٗضع تبادي دـ   )َ 
 h  دـ َ     |ب   ًِتصفh  ،   ب h  دـ َ       |ب    َ  وهو المطلوب   َدـ 
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 مماع هودائسٝ َ عِد ب دـ قطس في اهدائسٝ َ  ، ب  ب h :117مجال

(ب دـ= )50 

 (h  َ)اٗدد باهبرٓاْ : 

 h ب  دـ قطس في اهدائسٝ َ  ، ب مماع هودائسٝ َ عِد ب     ( h= )90ب دـ 

 ( h ب= )40=  50 – 90  

 (h  َ = )2( hب = )80=  2×  40   محٚطٚٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع 

 : في الشكل المقابل118مجال

 ضٍ  5َ دـ = ضٍ ،     ،h َ  =13ب hَ دـ 

 ب ، دـ  hاٗدد باهبرٓاْ : ط٘ي كلا ًّ 

 ضٍ 12=   144 =  25 -169 دـ =       hدـ hَ دـ  دـ َ  في   

  دـ َh دـ      دـ ًِتصفh      ب h  = ضٍ     المطو٘ب اٗلا  24=  2×  12ب 
  َ  َ =h  =  ضٍ      13= ُق  دـ  =13 – 5  =8  ٍض 
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 (h دـ$) = ب دـ($ ) 

(  َh = )50ب      : اٗدد( دـh )َ 
   ( = )َ180 –  (50  +50   = )80 = َ ب = ُق   ،    َh: البرهان

  ( = )دـ (  = )َ40     محٚطٞ ًٗسكصٙٞ ًػتركتاْ في ُفظ اهق٘ع 
 (h دـ$ =) ب دـ($   ) h  ب دـ =دـ   ق( دـh ( = )80 – 180ب  ÷ )70=  2 
  ( دـ h  = )َ70 – 50  =20  
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